Teorem 4.73 V bir sonlu boyutlu F - vektor uzayive W da V nin bir alt vektor uzayi olsun. Eger
boy.V =boy W ise V =W dur. Bagka bir ifadeyle ne N olmak tizere, n boyutlu bir vektor uzayinin
n boyutlu tek alt uzayi kendisidir.

Ornek 4.74 V = Mat(2,R) vektdr uzayinin 4 boyutlu tek alt vektér uzayi vardir o da kendisidir.

Teorem 4.75 ne N olmak lizere, n boyutlu bir vektér uzayinda n elemanl lineer bagimsiz kiime o
vektor uzayinin bir tabanidir.

Ornek 4.76 {(2,3,1),(5,3,0),(7,0,0)} kiimesi V =R’ vektor uzayinin bir tabani midir?

Ornek 4.77 {(2,3),(3,2)} kiimesi V =R? vektor uzayinin bir tabani midir?

Ornek 4.78 Asagida verilen vektérlerin yanlarinda belirtilen vektér uzaylarinda lineer bagimsiz olup
olmadiklarini arastiriniz.

i) {(2.3.1).(5.3,0),(7.4.,3),(2.5,D)}, V =R’
ii) {(2.3).3.2.,0,0)}, V =R’

Ornek 4.79 V =R? vektor uzayinin {(3,4)} kiimesini kapsayan bir tabani var midir? Varsa boyle bir

taban bulunuz.

Ornek 4.80 V =R’ vektor uzayinin {(1,2,3),(2,1,3)} kiimesini kapsayan bir tabani var midir? Varsa

boyle bir taban bulunuz.

Ornek 4.81 V =R’ vektor uzayinin {(2,1,—3),(—4,—2,6)} kiimesini kapsayan bir tabani var midir?

Varsa boyle bir taban bulunuz.
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Not 4.82 F bircisimve A=| : . : |, mxn lik bir F matrisi olsun. Bu durumda, bu matrisin
a

n
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her bir satirina R" in bir elemani goziiyle bakacagiz. Benzer bicimde bu matrisin her bir siitununa ise
R™ nin bir elemani goziiyle bakacagiz.

Ornek 4.83

Tanim 4.84 F bircisimve A=| : "-. : |, mxn lik bir F matrisi olsun. Bu matrisin
a a

ml mn
satirlarinin R" vektdr uzayinda Urettigi (gerdigi ) alt uzaya A matrisinin satir uzayi denir. Benzer

bicimde, A matrisin sttunlarinin  R™ vekt6r uzayinda urettigi (gerdigi ) alt uzaya A matrisinin
siitun uzayi denir.
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Ornek 4.85 A=
-4 -2

vektoérleri A matrisinin satir uzayina ait midir?

-3
‘ j reel sayl matrisinin satir uzayini bulunuz. (10,5,-15), (6,3,-8)

2 31
Ornek4.86 A=|1 2 4| matrisinin satir uzayinin boyutu kagtir?
4 7 9
2 31
Ornek 4.87 A=| 0 2 4 | matrisinin satir uzayini bulunuz.
0 0 9

Teorem 4.88 Eselon formdaki bir matrisin sifir satirlari harig geri kalan satirlari lineer bagimsizdir.

2 56 7

" 0 3 4 -1 -

Ornek 4.87 A= matrisinin satir uzayini bulunuz.
0 0 4 3
0 0 0 O

Teorem 4.88 V bir F - vektor uzayive A={Vv,,V,,...,V,} =V ve 0. #a € F olsun. Bu durumda, her

i, je{l,...,n} icin asagidakiler gegerlidir:

i) (ViaVasee Vi @V VeV ) = (Vi Vg oV Vi ViV )

i) <vl,v2,...vj71,vj,vj+1,...,vn> :<v1,v2,...vj7,,vj +avi,vj+1,...,vn>

Sonug 4.89 F bir cisimve A, bir F matrisi ve e bir elemanter satir islemi olsun. Bu durumda A
ve e(A) matrislerinin satir uzaylari aynidir.

Sonug 4.90 F bircisimve Ave B , birer F matrisiolsun. Eger A ve B matrisleri satirca denk
matrislerse A nin satir uzayiile B nin satir uzayi aynidir.

2 5 6 7
" RNy, 4 -1 - o .
Ornek 4.91 A= 3 8 10 6 matrisinin satir uzayinin elemanlarini belirleyiniz. Bu alt vektor
5 13 16 13

uzayinin boyutu kagtir?

Sonug 4.92 Rank kavrami iyi tanimhdir.



