CEBIR II DERSi ODEV SORULARI

1. Asagidaki iddialar dogru mudur? Neden?

a) T bir esas ideal bolgesi, a,beT  olsun. T =<a,b> olmasi igin gerekli ve yeterli kosul
aile b nin aralarinda asal olmasidir.

b) a+bieG; a,beZ olsun. Eger a*+b’> €Z asalise, a—bieG asaldir.

¢) 5+3i, 3+4ieG aralarinda asaldir.

d) F bir cisim olsun. Bu durumda, her a,b e F" icin, aile b aralarinda asaldir.
e) G/<7+2i> bolim halkasi bir cisimdir.

f) p birpozitif asal say1, a+bieG ve 1<a’+b’<p® olsun. Eger a +bil p ise
a—bieG asaldir.

g) iki tamlik bélgesinin aritmerik birimleri grubu izomorf ise bu tamlik bolgelerinin eleman
sayilart aymidir.

8) Bir esas ideal bolgesinin her izomorf resmi de bir esas ideal bolgesidir.

h) T bir tamlik bolgesi, s € AT) ve peT asal olsun. Budurumda, ps eT —AT) ve
peeT asaldir.

1) T,S iki tamlik bolgesi, p € T olsun. Eger, peS asalise, peT —AT) ve peT
asaldir.

i) T bir tamlik bolgesi, | da T nin bir ideali olsun. Eger, | "A(T) =< ise
I NA(T)=A(T) dir.

j) Birbirine izomorf iki tamlik bolgesinden biri bir asal ¢arpanlara ayrilis bolgesi ise digeri de
bir asal ¢arpanlara ayrilis bolgesidir.

k) T bir tamlik bolgesi, a,b,keT’, £e AT) olsun. Eger, kK aile b nin bir en kiiciik
ortak kati1ise ¢k da aile b nin bir en kiigiik ortak katidir.

1) H bir halka, J de H nin bir maksimal ideali ise H/J bir cisimdir.

m) J, ZQ halkasinin bir maksimal ideali olsun. Bu durumda, ZQ /J bir cisimdir.
n) T bir sonlu tamlik bolgesi, KarT = p olsun. Bu durumda,

@:T—>T; r—>r? T nin bir otomorfisidir.



0) Her tamlik bolgesi bir asal ¢arpanlara ayrilis bolgesidir.
0) Her tamlik bolgesi bir Oklid bolgesidir.
p) Her tamlik bolgesi bir esas ideal bolgesidir.

r) T bir tamlik bolgesi, d de T {izerinde tanimlanmis bir ¢arpimsal norm a,b €T olsun.
Bger, d(a)|d(b) ise alb dir.

s) T bir tamlik bolgesi, @:T —T ; ar>a bir halka homorfisi, &€ A(T) olsun. Eger,
ceKerp ise T=kerp dir.

s) T birtamlik bolgesi, a€T, ¢@:T > T bir halka homorfisi, d ise T {izerinde
tanimlanmus bir ¢arpimsal norm olsun. Eger a€ A(T)—Kerg ise d(e(a))=1 dir.

t) T,S iki tamlik bolgesi ve T <S olsun. Eger, T bir esas ideal bolgesi ise S de bir esas
ideal bolgesidir.

u) p bir pozitif asal say1 olsun. Bu durumda,

“peG asal degildir < p=a’+b* olacak bigimde a,beZ vardir.”
dir.

) Z tamsayilar halkasinda her maksimal ideal bir asal idealdir.

v) H bir halka olsun. Eger ¢:H — H; X x* bir halka otomorfisi ise H komiitatifdir.



