CEBIR 111 ODEV 2

1. Asagidaki iddialar dogru mudur? Neden?
a) F <E bir cisim genislemesi, & € E olsun. Eger, o’ F iizerinde cebirsel ise, o da F
iizerinde cebirseldir.

b) F <E bir cisim genislemesi, o, f € F_E, f(x)e F[x]" olsun. Eger, f(a)= f(8)=0 ise,
o(a) = olacak bi¢imde bir ¢: F(a) > F(f) halka izomorfisi vardir.

¢) p bir pozitif asal say1, f(x)eQ[x], a,be@Q olsun. Eger, a+ b\/_ , f(X) in bir kokii
ise a—by/p de f(x) inbir kokiidiir.

d) QW7)=QW3) tir.
e) F <E bir cisim genislemesi, «, f € F_E olsun. Bu durumda,

[F(a,B): F]=deg(a,F)deg(S,F)
dir.

N [QW2.1-v2):Q]=4 tir.

g) 7” R, Q iizerinde cebirseldir.

¢) Transandant sayilar kiimesi reel sayilar kiimesinin bir alt kiimesidir.
h) R<C bir basit genislemedir.

1) [F :(C] =2 olacak bigimde bir C < F cisim genislemesi vardir.

i) F cebirsel kapali bir cisim, f(X) e F[x] olsun. Eger, f(X)e F[x] asalise, deg f(x)=1
dir.

j) F bircisim olsun ve p:=karF #0 bi¢iminde tanimlansin. Bu durumda,

p:F>F ; am—a’ F nin bir otomorfisidir.
k) \/76@(3/7) dir.
) deg(ﬁ, Q((B)):z

m) Her basit genisleme sonludur.

n) F <E bir sonlu basit cisim genislemesi olsun. Bu durumda, [E: F] bir asal sayidur.



0) F < E bir cisim genislemesi olsun. Eger bu genisleme sonlu bir genisleme ise, F_E =E
dir.

0) p bir pozitif asal say1, Z , <E bir cisim genislemesi; aeE, f(x)eZ, [X]* monik

polinomunun bir kokii olsun ve n:=deg f(X) bigiminde tanimlansin. Bu durumda,
‘Z p (a)‘ =p’
dir.

p) F <E bir cisim genislemesi, o € F_E, a,b e F olsun. Bu durumda,
deg(a+bea, F)| deg(a,F)

dir.
r) F <E bir cisim genislemesi olsun. Eger F_E =E 1ise, F <E bir sonlu genislemedir.

s) F < E bir cisim geniglemesi, « € E, F iizerinde cebirsel, n bir dogal say1,
deg(a, F) = 2n olsun. Bu durumda, deg(a”,F)=n dir.

s) F bir cisim olsun. Eger asagidaki kosul gerceklenirse, F cebirsel kapali bir cisimdir:

“Her f(x)e F[x] asal polinomu i¢in deg f(x)=1 dir”

Not: POLINOMLAR HALKASINDAKI ASALLIK KRITERLERINI CALISMAYI
UNUTMAYINIZ.



